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CHAPITRE

Continuite

Terminale - Mathématiques Spécialité

Ce qu’il faut savoir faire :

I/ Fonction continue.

Définition
Soit f une fonction définie sur un intervalle I et 2 un réel appartenant a I.
* f est continue en a lorsque f admet une limite en a et que cette limite est f(a).

* f est continue sur un intervalle I lorsqu’elle est continue en tout point a de L.

Exemples :
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f ‘n’est pas continue: en 2 car: la fonction inverse est continue sur
xlglzﬂ_f(x) =4, xlglzf‘+f(x) =2 et ] — 00;0[ et ]0; +o0[, mais pas en 0.
f2)=2
Définition (intuitive) :
Une fonction f est continue sur un intervalle I si elle est définie sur I et si sa courbe
représentative se trace d'un « trait continu » sans lever le crayon sur cet intervalle.
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Propriétés :

e Toute fonction dérivable sur un intervalle I est continue sur 1.

* Les fonctions affines, carré, polyndmes, inverse, racine carrée, valeur absolue,
exponentielle sont continues sur leur ensemble de définition.

I/ Théoreme des valeurs intermédiaires.

Théoréme des valeurs intermédiaires (admis) :

Soit f une fonction continue sur un inter-
valle [a; b].

Alors pour tout réel k compris entre f(a)
et £(b)

I’équation f(x) = k admet au moins une
solution dans [a; ].

Corollaire du TVI :

fa) p-=t
Soit f une fonction continue et stricte- E
ment monotone sur un intervalle [4; b]. k ! y=k
Pour tout réel k compris entre f(a) et f(b), E E
I'équation f(x) = k admet une unique : I
solution dans l'intervalle [g; b]. ; 55 Y
) e '
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Exemple :
18+
16 +
14+
Soit la fonction f définie sur R par f(x) = 12+
x3 — 3x. 10 +
Montrer que I'équation f(x) = 0 admet une 8+
unique solution « sur l'intervalle [1;2]. 6+
Donner un encadrement de & a 102 pres. 4+
2t
0 1 2 3
2 +

Convention :
Une fleche dans un tableau de variations d"une fonction f indique :

* La stricte croissance ou stricte décroissance (stricte monotonie) de f sur l'intervalle.
* La continuité sur cet intervalle.

Ci-contre la fonction est continue et * |7 4 7 +oo

strictement croissante sur lintervalle

0 1
[4;7], continue et strictement décrois- )
sante sur les intervalles | — o0;4] et flx
-3 — 00

7, 4-o0].
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